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一．学习目标：
理解掌握函数的定义域、值域、单调性、奇偶性、周期性、对称性、极值、最值、零点等性质，并能综合应用.
二．典型例题

考点一  单调性
例1.（1）（A）设f(x)=lnx，0＜a＜b，若p=f(
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，则下列关系式中正确的是（    ）

A．q=r＜p

B．q=r＞p

C．p=r＜q

D．p=r＞q

（2）（A）函数f(x)=lgx2的单调递减区间是                 .
（3）（B）若f(x)=cosx-sinx在[-a，a]是减函数，则a的最大值是（    ）
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（4）（C）若函数
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上不单调，则实数a 的取值范围是                  
考点二  奇偶性

例2．（1）（A）函数f(x)=ln(x+
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（2）（B）（2015新课标）若函数f(x)=xln(x+
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（3）（B）若函数f(x)满足对
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考点三  周期性

例3．（B）（2016山东）已知函数f(x)的定义域为R，当x＜0时，f(x)=x3-1；当-1≤x≤1时，f(-x)=-f(x)；当x＞
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考点四  极值、最值
例4．（1）（B）若x=-2是函数f(x)=(x2+ax-1)ex-1的极值点，则f(x)的极小值为（    ）
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（2）（B）函数
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考点五  零点
例5.（1）（A）函数
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的零点所在一个区间是（   ）
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（2）（B）若函数
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有两个零点，则实数b的取值范围是               
（3）（C）（2016山东）已知函数f(x)=
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其中m＞0。若存在实数b，使得关于x的方程f(x)=b有三个不同的根，则m的取值范围是                  。

三.高考链接

1．（A）（2015湖北）函数
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的定义域为     （   ）
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2. （B）已知函数
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的定义域为
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3．（A）（2010山东）函数
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4. （B）（2019全国2理14）已知
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是奇函数，且当
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5. （B）（2019北京理13）设函数f（x）= ex+a e​-x（a为常数）．若f（x）为奇函数，则a=________；

若f（x）是R上的增函数，则a的取值范围是___________．

6．（B）(2018全国卷Ⅱ)已知
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是定义域为
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7. （C）（2019全国2理，12）．设函数
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的定义域为R，满足
[image: image55.wmf](1)2 ()

fxfx

+=

，且当
[image: image56.wmf](0,1]

x

Î

时，
[image: image57.wmf]()(1)

fxxx

=-

．若对任意
[image: image58.wmf](,]

xm

Î-¥

，都有
[image: image59.wmf]8

()

9

fx

³-

，则m的取值范围是（    ）
A．
[image: image60.wmf]9

,

4

æù

-¥

ç

ú

èû


 B．
[image: image61.wmf]7

,

3

æù

-¥

ç

ú

èû

       C．
[image: image62.wmf]5

,

2

æù

-¥

ç

ú

èû

    D．
[image: image63.wmf]8

,

3

æù

-¥

ç

ú

èû


8．（B）（2012辽宁）设函数f(x)的定义域为R，f(-x)=f(x)，f(x)=f(2-x)，当x
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[0，1]时，f(x)=x3，则函数g(x)=|cos
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9．（C）（2013全国1理，16）若函数f(x)=(1-x2)(x2+ax+b)的图像关于直线x=-2对称，则f(x)的最大值为             .

10.（C）（2012新课标）设函数
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11.（2019全国Ⅲ文20）已知函数
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（1）（B）讨论
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的单调性；

（2）（C）当0<a<3 时，记
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在区间[0，1]的最大值为M，最小值为m，求
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12.（2019全国Ⅱ文21）已知函数
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.证明：
（1）（B）
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存在唯一的极值点；
（2）（C）
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有且仅有两个实根，且两个实根互为倒数.

函数的性质答案
例1.（1）C （2）
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   例2．（1）奇、偶（2）a=1（3）奇      
 例3．D    例4．（1）A（2）
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   例5．（1）C（2）
[image: image78.wmf](

)

0,2

（3）
[image: image79.wmf](

)

3,

+¥


三.高考链接
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11.解:（1）
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[image: image100.wmf]03

a

<<

时，由（1）知，
[image: image101.wmf]()

fx

在
[image: image102.wmf]0,

3

a

æö

ç÷

èø

单调递减，在
[image: image103.wmf],1

3

a

æö

ç÷

èø

单调递增，所以
[image: image104.wmf]()

fx

在[0,1]的最小值为
[image: image105.wmf]3

2

327

aa

f

æö

=-+

ç÷

èø

，最大值为
[image: image106.wmf](0)=2

f

或
[image: image107.wmf](1)=4

fa

-

.于是

[image: image108.wmf]3

2

27

a

m

=-+

，
[image: image109.wmf]4,02,

2,23.

aa

M

a

-<<

ì

=

í

£<

î


所以
[image: image110.wmf]3

3

2,02,

27

,23.

27

a

aa

Mm

a

a

ì

-+<<

ï

ï

-=

í

ï

£<

ï

î


当
[image: image111.wmf]02

a

<<

时，可知
[image: image112.wmf]3

2

27

a

a

-+

单调递减，所以
[image: image113.wmf]Mm

-

的取值范围是
[image: image114.wmf]8

,2

27

æö

ç÷

èø

.
当[image: image115.wmf]23

a

£<

时，[image: image116.wmf]3

27

a

单调递减，所以[image: image117.wmf]Mm

-

的取值范围是[image: image118.wmf]8

[,1)

27

.

综上，[image: image119.wmf]Mm

-

的取值范围是[image: image120.wmf]8

[,2)

27


12.解:（1）
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